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Resumo

O projeto baseia-se no estudo das curvas algébricas planas. Em um primeiro
momento estudamos as curvas em C? e suas propriedades. Com a motivacao de
resolver um sistema de equagoes, que geometricamente representa as intersegoes
entre duas curvas, comegamos a estudar intersegoes entre duas curvas algébricas
através do método da resultante. Nesse contexto, um resultado importante so-
bre intersegoes entre curvas algébricas é o Teorema de Bézout.

Teorema de Bézout (versao fraca): Sejam C e D duas curvas algébricas
definidas por f e g, onde Of = m e 0g = n. Suponha que C e D ndo tém
componentes em comum, entao C e D tém no mdximo mn pontos de interse¢ao,
ou seja,

#CND < mn.

Tal resultado apresenta uma cota superior para o nimero de intersec¢oes de C'
e D. Com isso, foi possivel estudar algumas aplicagoes do Teorema de Bézout,
como, por exemplo, o Teorema de Pappus. Outra aplicagao é o Teorema do
hexagono de Pascal, que diz que os pontos de intersecao dos lados opostos de
um hexdgono inscrito numa conica irredutivel sao colineares.

A continuidade do estudo deste tema foi motivada a partir dos exemplos nos
quais as intersecoes que encontravamos nao chegava ao nimero maximo apre-
sentado pelo Teorema de Bézout. Por exemplo, quando temos uma parabola, de
equacdo iy = z2 e a reta, de equacdo = = 1, temos apenas o ponto de intersecio
P = (1,1). Mas, pelo Teorema de Bézout, o niimero mdximo de pontos seria
dois. Com isso, demos sequéncia aos estudos com os pontos no infinito e o plano
projetivo P? que, a partir desses conceitos, nos d4 condicdes de encontrar todas
as intersegOes entre duas curvas. Assim, temos:

Teorema de Bézout: Sejam C e D duas curvas projetivas definidas por
F e G, onde OF =m e 0G =n. Suponha que C e D ndo tém componentes em
comum, entdo C e D tém exatamente mn pontos de intersecdo, ou seja,

#CND =mn.
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